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V edycja szkolnego konkursu
»0 jeden poziom abstrakcji wyzej”
objetego patronatem Dziekana Wydzialu Matematyki
i Informatyki Uniwersytetu Jagiellonskiego.

& 4

N
UNIWERSYTET rok szkolny 2017/ 18
JAGIELLONSKI
W KRAKOWIE IT etap

1.Znalez¢ wszystkie liczby pierwsze p i g i wszystkie liczby naturalne n, ktore
1

. . P . 1 1
spelniaja rownanie -+ -+ — = -
bp q Dpq n
2.Udowodnié, ze dla kazdej liczby catkowite j n > 1 liczba n —n? + n — 1 dzieli
sie przez (n — 1)2.

3.Na kazdym polu szachownicy 2012 x 2012 mieszka krasnoludek, przy czym
zaden z krasnoludkow nigdy nie opuszcza pola na ktéorym mieszka. Okazato sie,
ze 2016 krasnoludkow cierpi na nieuleczalng, zarazliwa chorobe — matemafilie,
w tym 16 krasnoludkow mieszkajacych na kwadracie 4 x 4 na samym srodku
szachownicy. Zdrowy krasnoludek zarazi si¢ matemafilia, jesli co najmnie;j
dwoch jego sasiadow jest na nig chorych ( sasiadami sa krasnoludki, ktore
zajmuja pola o wspolnym boku). Czy jest mozliwe, Ze po pewnym czasie
wszystkie krasnoludki beda chore?

4 Wyznacz na plaszczyznie zbior A = {(x,y):x ERAy E R A|y]| +% <J1-|x]}.

5.W réwnolegloboku ABCD dwusieczna kata ostrego przy wierzchotku A przecina
bok CD w punkcie P, a prosta BC w punkcie Q. Punkt S jest srodkiem okregu
opisanego na trojkacie CPQ. Wykaz, ze na czworokacie BCSD mozna opisac
okrag.

Termin oddania 8.12.2017r.



