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N VIII edycja szkolnego konkursu
,& “ »0 jeden poziom abstrakcji wyzej”
Y objetego patronatem Dziekana Wydzialu Matematyki
FAN i Informatyki Uniwersytetu Jagiellonskiego.
g »
UNIWERSYTET rok szkolny 2020/21
JAGIELLONSKI
W KRAKOWIE III etap

1.Wykaz, ze dla kazdej liczby n € N, prawdziwa jest rownosc:

1+7(1D3+262N3+ -+ ((n+ 13 = 1)) = ((n+ Y3

2.Udowodnij, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych dodatnich x,y,z zachodzi

nierownosc¢:

VxZ+1+y2+1+Vz2+1=J6(x+y +2).

3.Wielomian W ma posta¢ W (x) = x° + a,x* + azx® + a,x% + a;x, gdzie ay, a3 a5, a;
sa pewnymi liczbami rzeczywistymi. Wiedzac dodatkowo, ze W (2) = 2,
W(4) =4, W(6) =6 W() =8 obliczW(10).

4.Na plaszczyznie obrano w dowolny sposob 2021 réznych punktow:
Ay, Ay, ..., Aypz1- Dowiesc, ze na dowolnym okregu o promieniu dlugosci 1, lezacym

na tej plaszczyznie, istnieje taki punkt B, ze

|AlB| + |A2B| + |A3B| + b + |A2021B| 2 2021.

5.W trojkacie ABC obrano na bokach AC i BC punkty M i N tak, zZe
punkt M podzielit bok AC w stosunku 2 : 3, zas punkt N podzielit bok BC w

stosunku 1 : 2. Proste AN i BM przecinaja sie¢ w punkcie P. Prosta CP przecina

AX
bok AB w punkcie X. Obliczy¢ stosunek ﬁ .Rozwazyc¢ wszystkie przypadki.

Termin oddania 18.01.2021.
Rozwiazania prosze przestaé¢ na adres matematyka-konkurs@i-lo-tarnow.pl
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