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Ny XII edycja szkolnego konkursu
,& “ »0 jeden poziom abstrakcji wyzej”
Y objetego patronatem Dziekana Wydzialu Matematyki
FAN i Informatyki Uniwersytetu Jagiellonskiego.
g »
UNIWERSYTET rok szkolny 2024/25
JAGIELLONSKI
W KRAKOWIE V etap

3¥+1 5241 7°+1 2025% +1
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3¥-1 5-1 7°-1 2025 -1

1. Oblicz wartos¢ wyrazenia:

2. Udowodnij, ze jesli dla liczb rzeczywistych a,b,créznych od zera zachodzi
rownosc:

a’+b? —c? +b2+cz—a2 +c2+a2—b2 B
2ab 2bc 2ac

1

to sposrod trzech skladnikow tej sumy dwa sa rowne 1.
3. Wyznacz wszystkie liczby ne N, , dla ktorych uklad rownan:

X + X, +..+X, =9

i+i+...+i=1

XX X
ma rozwiazanie w zbiorze liczb dodatnich x,x,,...,x, . Dla kazdej znalezionej
wartosci n podaj to rozwiazanie.

4. Przez punkt K lezacy wewnatrz trojkata ABC poprowadzono proste rownolegte
odpowiednio do bokow tego trojkata. Proste te podzielity trojkat ABC na szesc¢
figur, z ktorych trzy sa trojkatami o polach P,P,,P,. Wykaz, Ze jesli P oznacza

2
pole trojkata ABC, to zachodzi rownosc: P = (\/El +\/E2 +\/E3 ) .
5. Dana jest funkcja f(x)= X—_iokreélona dla xe R—{-1,0,}. Wyznacz wszystkie
X+
wartosci x e R—{-1,0,1}, dla ktorych spelniona jest rownosc:

f(x)+(fof)(x)=(fofof)(x)+x+g.

Uwaga: zapis (g- f)(X) oznacza zlozenie funkcji, czyli (g- f)(x)=g(f(x)).

Termin oddania 03.03.2025



