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1. Wykaż, że dla dowolnych liczb rzeczywistych 𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑 zachodzi nierówność 

(𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 𝑑)2 ≤ 3(𝑎2 + 𝑏2 + 𝑐2 + 𝑑2) + 6𝑎𝑏. 

 

2. Rozwiąż równanie  

𝑥2 + 𝑦2 + 1 = 𝑥𝑦 + 𝑥 + 𝑦. 

 

3. Znajdź wszystkie rozwiązania równania 

25𝑛 + 4𝑛 + 1 = 10𝑛 + 5𝑛 + 2𝑛 

będące liczbami całkowitymi.  

4. Udowodnij, że układ równań 

{
𝑘2 + 2𝑙 = 19
𝑙2 + 2𝑚 = 9
𝑚2 + 2𝑘 = 8

 

nie ma rozwiązań w liczbach całkowitych. 

5. Dany jest trójkąt równoramienny 𝐴𝐵𝐶, w którym AC=BC oraz ∡𝐴𝐶𝐵 = 80°. 

Wewnątrz tego trójkąta wybrano taki punkt P, że ∡𝐵𝐴𝑃 = 30° oraz ∡𝐴𝐵𝑃 = 10°. 

Oblicz miarę kąta BPC. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Termin oddania  03.11.2025 


